Kupe i piramide

Kupa je upisana u piramidu ako je njena baza upisana u bazu piramide a njihovi vrhovi se nalaze
u istoj tacki. Analogno, kupa je opisana oko piramide ako je baza kupe opisana oko baze
piramide, a njihovi vrhovi se nalaze u istoj tacki.

Ako je osnova piramide jednakostrani¢ni trougao, centar opisane i upisane kruznice bice ista
taCka. Sve znacajne tacke jednakostranicnog trougla nalaze se u jednoj, to ukljucuje i ortocentar i
teziste.
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Slika 1. Baza kupe upisana i opisana oko baze piramide kada je baza piramide jednakostranicni
trougao

Centar upisane kruznice (S) nalazi se u preseku simetrala uglova trougla i kod svih trouglova
nalazi se unutar trougla. Centar opisane kruznice (O) nalazi se u preseku simetrala stranica.
Posebno kod jednakostrani¢nog trougla, S se nalazi u preseku tezi$nih linija, pa znamo da je duz

AO jednaka 2/3 visine. Visina jednakostrani¢nog trougla racuna se po formuli E:—'i, dakle

AD = %3, Sto predstavlja polupre¢nik opisane kruznice. Takode i ovom slu¢aju znamo da je

AP=a/2. Svi uglovi kod jednakostrani¢nog trougla su jednaki i iznose 60°, pa je ugao OAP
jednak 30°. Polupre¢nik upisanog kruga je ovde 1/3 visine, dakle OP
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Slika 2. Piramida sa bazom jednakostrani¢nim trouglom upisana u kupu

Ovde u preseku vidimo:

AO=(ai3)/3,

Slika 3. 1z uzduznog preseka kupe i piramide

Gde je H visina kupe (i piramide), O centar opisane kruznice, AO poluprecnik opisanog kruga.
Ako je potrebno, moZzemo izracunati ugao kod tacke J kao arctg(AO/H), ili ugao OBJ kao
arctg(H/AO). Ili ako znamo izvodnicu s moZzemo primenom pitagorine teoreme dobiti visinu

kupe H=v'52 — 40°%.

Strane piramide bi¢e jednakokraki trouglovi sa donjom stranicom a, a ostale dve stranice jednake
izvodnici kupe s.
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visina strane piramide koja se dobija analizom trougla ABJ primenom pitagorine teoreme ili
sinusne ili kosinusne ako su dati uglovi. i

Povrsina piramide moze se izraCunati kao baza +omotac, Sto je ovde
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