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1.UvOoD

Bilo koje preslikavanje skupa svih prirodnih brojeva N u neki neprazan skup S naziva se niz (elemenata
skupa S). Drugim re“ima, niz je preslikavanje ¢ kojim se: prirodnom broju 1 dodeljuje njegova slika a1 € S,
prirodnom broju 2 dodeljuje njegova slikaa2 € S, ...... nan € S, Uobi“ajeno je da se niz predstavlja
samo svojim slikama, i to u obliku: c (al, a2, ...,an, ...)ili kra’e (an ). c Za element an (koji je slika broja
n) ‘esto se ka’edajeopti‘lannizaczsc(an)=(a1, a2, ..., an, ...). Napomena: Podsetimo se pojma
uredenog para ili uredene dvojke(al , a2 ). To je skup od dva elemenata a1, a2, pri 'emu se uzima u
obzir koji je elec ment prvi, a koji drugi. Zbog toga je, u op“tem sluaju, (al,a2)=(a2,al), s cdok je
uvek a1, a2 =a2, al. Sli'no, uredena trojka (a1, a2, a3 ) je tro’lani ¢ ¢ skup, pri "emu se uzima u obzir
koji je element prvi, koji drugi, a koji ¢ tre’i, U vezi sa tim, niz(a1, a2, ..., an,...) mo’emo shvatiti i kao
uredenu c z "beskona’notorku.” ¢ Specijalno, u slu™aju S = R, preslikavanje skupa N u skup svih realnih c
brojeva R naziva se realni niz i mi "emo uglavnom razmatrati takve nizove. ¢
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1.1.0snovni pojmovi

je niz donjih decimalnih aproksimacija (pribli'nih vrednosti) nenegativnog z broja a; U isto vreme a0 , a1 +
111;a0,ala2+2;a0,ala2...an+n;...101010

an

alaz012n
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Zahvaljuju’i, medutim, tome da su prve kordinate ta’aka na grafiku niza c ¢ (an ) uvek iste (tj. redom 1, 2,
3,...,n,...), to se dovoljno dobra geometrijska interpretacija niza mo™e dobiti i isticanjem, samo na

jednoj brojnoj z osi, vrednosti an (n =1, 2, 3, . . .) ({j. ordinate ta”aka na grafiku niza (an )). ¢ Takav
postupak je “e™’i u praksi i prikazan je na slici 2. Radi razlikovanja, ¢ sc ovako dobijen skup ta”aka
zva’emo "grafikom”. c ¢
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1.2.0snovne osobine nizova

S obzirom na to da su nizovi jedna vrsta funkcija, to se mnogi pojmovi i osobine uvedeni i prou avani kod
funkcija uop te mogu posmatrati i kod ¢ s nizova posebno. Ovde ‘'emo apostrofirati dve od tih osobina koje
su od c izuzetnog zna“aja i po sebi, a i za dalje izlaganje. Re™ je pri ovome o svoc ¢ jstvima monotonosti i
ograni’enosti nizova. |1z definicije rastuju’e funkcije ¢ c uop™te, sledi da je niz (an ) rastuju’i ako i samo ako
(vm,n € N)(m>n=scam>an). Lako je, medutim videti da je poslednji uslov ispunjen ako je (vn € N
)(an=1 > an ), odnosno ako (i samo ako) jeal <a2<a3<...<an<an+l<...Ako upredhodnim
nejednakostima medu “lanovima niza ¢ < zamenimo sa <, dobijamo definiciju neopadaju’eg niza (an ).
Kada c “elimo da uprostimo izlaganje, rastuju’i niz mo’emo ozna’iti sa (an ) 1 . z ¢ z ¢ Postupaju’i na sli"an
na’in, dolazimo do definicije opadaju’eg niza (an ) (tj. ¢ ¢ ¢ ¢ niza (an ) sa osobinomal >a2>a3>...>
an >an+1>...), uoznaci(an) |, odnosno do definicije nerastuju’eg niza (an ) (ij. niza (an ) sa osobic
nomal=a22a3=...2an=an+12....)Rastu’i, neopadaju’i, opadaju’i i nerastu’i nizovi jednim
imenom nazic ¢ ¢ ¢ vaju se monotonim nizovima, pri ‘emu se za rastu’e i opadaju’e nizove ka’e cc czda



su strogo monotoni nizovi. Grafik rastuju’eg niza (an ) je ¢ skup ta’aka c “ije ¢ ordinate rastu sa rastom
apcisa. Ukoliko se niz (an) interpretira na brojevnoj osi, 6
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